۹ عررسة فصر الخير الإعرادية جهينة - سوهاج 4 


اعراد أ/ محمود عوض كسن 


يسمى أ : المسقط الأول أو الإحداثي السيني 
يسمى ب : المسقط الثاني أو الإحدائي الصادي 
© أءب) ع (بء) فمثلا (۲ ۰ 6 ۲۰۰(۶) 


© (۱ ۰ ۳) يسمى زوج مرتب بینما (۳۰۱) تسمى مجموعة 


"ا إذا تساوى زوجين مرتبين فان : 


فمثلا: إذاكان (س. ص) -(ه5.”) فان: س ده ۰ ص - ۳ 


أيضا : إذا كان (س - ۰۲ )٠١‏ = (۲+۰۱۷) 
فان س ۲= ۷ س س - ٤ ٩‏ ص +۲ = ۱۰ سح ص < ۸ 


۳ ۰ E 
( إذا كانت ( س -۰۱ ۷۱ = (۰۸ص+") ادا كانت (س*. ص +۱) = ( ۰۳۲ م۳۷‎ 


فأوجد قيمة ,۱ س+اص فأوجد قيمة كل من س . ص 


ص + ” < ١١‏ .. ص < ۸ 
۰ س+۲اص ٩۱۸<‏ +۲ عام 


دما ؟ + 5؟ = 


إعداد |١‏ مود عومون 


۰ حاصل الضرب الديكارتي للمجموعتين س.. ص- يكتب س × ص ويقرأ س ضرب ص 


۰ س × ص : هو مجموعة الأزواج المرتبة التي مسقطها الأول ينتمى للمجموعة س ومسقطها الثانى ينتمى 
للمجموعة ص. 


أي أن: س.» ص-- ( (أءب) : دس »ب دص) 


» فمثلا: إذا كانت س.- (21 ۲۳ ۰ ص= ۰۲۱ 014 5) 


5 و و 
فان : س عا ص = (۱ ۰ ۷/۳ (۲ ۰ ۲۰۰۶ 
دک 


=} )1< ل 0 ۹ 
بينما ص لا س = (۲ 2 ؛ ۰۰ ۰۱ ۱۳ 


=[ (۰۲ ۲۲۸۸۱ ۰۳ ( 0 ۰)۱“( <(“ ۱۳۵۰/۳ 
۰ لاحظ أن : س × ص چ ص × س 
. يمكن تمثيل س × ص كمخطط سهمى ومخطط بيانى كما في المثال التالى. 


[ مقال ‏ ذا كانت س-(۲۰۱) 3 ص = ۳ 242 9 


فأوجد س × ص ومئله بمخطط سهمی وآخر بياني 


[اللّ ]: س<ص<(( ۰ )۰( ۰ )۰( ۰ )۰( ۰ ۰۰۲ )۰( ۰)] 


محمود عوض 
ممل آول ریاضیات * 


حاصل الضرب الديكارتي نس يس أو لس" 


السخطط سهي 
۴ 
د اذا كانت س = إ۳ ٤١‏ 1۸ 


۸۱)4۳ × )8 ٤ ۰۳۲( = فان : س × ساو س‎ 
8 ١ 0۸۸ < (£۸) < (FA) < (<6) < (6<6) < (<4) < (AT) < (fT) < (FT) ] ح‎ 
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عدد العناصر: يرمزله بالرمز ن 


© إذا كانت سح (؟ ۰ ۵) فان عدد عناصر س.- ۲ وتكتب ن (س) = ۲ 
© إذا كانت ص - (14 فان ن (ص) = ١‏ وليس ۶ 


القاعدة: ن (س,× ص) = ن (س) × ن (ص) 


فمثلا: إذا كانت ن (س) = 4 ۰ ن (ص) = ° فان ن (س × ص) = ۶ × ۵ -١؟‏ 


أيضا: إذا كانت س = (۱ ۰ ۲) ۰ ص ٤٠ ١=‏ ء١‏ فان ن (س× ص) = ۲ × ۳ = ٦‏ 


إذا كانت س= (؟ ۰ ۲۳ ۰ ص = (۰۳ ۰۶ ۵) فان: 
© تقَقق: س ۸ ص۲۱ سح خد المکرر 
© اقلا : س‌لاص-(۰۲ ۰۰:۰۳ كه خد الکل ‏ والمکرر مرة واحدة 


+ فرق : س-ص-(۲) ص خد الموجود في س ومش موجود في ص 
ص.- س.- (: ۰ ۰) تک خد الموجود في ص ومش موجود في س 


الشبكة التربيعية التعا مدة 


* تنقسم الشبعة التربيعية إلى ۶ آرباع ومحور سینات ومحور صادات 
"" یمکن التعرف على الربع الذي تقع فيه أي نقطة من (شارتی إحداثييها كما بالشکل, 
* إذا كان الاحدائی السینی = صفر فان النقطة تقع على محور الصادات مثل (۰۰ ۲) 


* إذا كان الاحدائی الصادي = صفر فان النقطة تقع على محور السینات مثل (۰۲ ۰) 


+ النقطة (ه ۰ ۲) تقع في الربع الأول ° 

*» النقطة (-؟ » ۳) تقع في الربع الثاني الربج الأول | الریح الثانى 
+ النقطة (-” » -4) تقع في الربع الثالث )++( ۲ )= 

*» النقطة ١(‏ ۰ -۳) تقع في الربع الرابع 

*» النقطة ٠(‏ ۰ ۲) تقع على محور الصادات 8 نظ سا 

+ النقطة (4 ۰ ۰) تقع على محور السینات الریج الرایح -۲ الريح الثالث 
# النقطة (۰۰ )٠‏ تسمى نقطة الأصل "و" e‏ 2 9 

© النقطة (۳ ۰ -۲) تفع سس © النقطة ده . )١‏ تقع ا 
© النقطة (-ة › -۷) لقع .سس © النقطة (۲-۰۰) تقع يي ل 


© النقطة (ه » )٠‏ تقع نب .0 النقطة (” » )٤‏ تقع 
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إذا كانت سح (4۰۳) . ص - [ 4؛.ه) 


3 ع < ٩.۱‏ ] فأوجد : 


أوجد : 


۱) صہ 


)ن( ص) 


۲ صلا س 
)١‏ س × (ص(اع) ؟) (س,-ص × ع 


التجهيز: (ص.0 ع) = [ 5 )۰ س-ص- [ ۳ ) 
۰ س»* ع = رم« ره) 

- ۰۵۰۳۱ (۶۰4) ) 
۰ س ص × ع -۰۰۱۱*)۳۱) 

{ (<۳) ۰)۱۰۳( = 


. ص.- (۷۲۰۰۰۱) 
2 ض× سح ( (۰)۲۰۲ (۲۰۵)» (۲۰۷)) 


ل ن ( ص = ۲ × ۲ = ٩‏ 


إذا كانت س= (5.5) . ص۲۰۱ ] 
۰ ع<(۳) فاوجد : 
)ن ( × ع) ۲ (ص(اس) × ع 


3 إذا كانت س = [ ٠ ٦)١١‏ ص = 4 


فأوجد : 0 ص۔× س ومثله بمخطط سهمی 
۲ ن ( س× ص) 


۱ ص× س =[ (۱۰۲)؛ 0۲ (۰۲( 2 (۱۰۶ 2 
:)2 2 ( 3 (۱۰۶) )۰)9 (1.۰)] 


8 ن (س+«ع) = ن (س) × ن (ع) = ۱*۲ -؟ 
التجهیز: (ص() س) < ( ۲ ) 
(,۱) سم × ع =[ ۳۱*۱۲ < ((۳۰۲) ) 


لزان ( س,* ص) -ن (س) × ن (ص) = ۳×۳= ٩‏ 


إذا كانت سح (۳۰۲] ص = [ ۹۰۶۰.۳ ) إذا كانت س = )١-.5(‏ ص = [ «f‏ { 

۲ ۰ ع < ( ۲-8۰64 ) فأوجد : 

كاوج )١‏ من طن ۱ فأوجد : ) س»اا ص ۲)س ۲ 
ره ن(س«اع) 6 ن(ع) © ن(ص') 


للالاس«دص- ( (۳۰) )< )<°( < ىم (DF =x || ٠‏ رصم دای ومع 
(f)‏ < )<°( { 
۲ س < ( (۲۰۲)» (۰)۱-۰۲ (-۰)۲۰۱ (-۱-۱)) 


3 ص-( ۰۳۰۲ ۰۰۰۲ ۰۰۳ ۰۰۰۲۳۰۹۸ ن (سش/<ع) -ن (س) »ان (ع) =۲ × ۴ = ٩‏ 
LECE)‏ 


لون (08 = ن (ع) × ن (ع) =۴ × ٩-۳‏ 


0) < (fF) < (<F رس‎ ۸ x 
٤= ۲ × ۲ = ص = ( (۰)۳۰۲ (۰)۶۰۳ (5۰۳) { ۶آن ( ص ) = ن (ص) × ن (ص)‎ 0١ (س۔× ص)‎ 


إعداد آ/ مود عون 
الخلاقه 


"" العلاقة من مجموعة س إلى مجموعة ص هي مجموعة جزئية من الضرب الديكارتي س × ص. 


* يتم اختيار أزواج بیان العلاقة من أزواج الضرب الديكارتي حسب شرط معين يعطى لك في المسألة 


5 1177 : اي علاقة أ ب حيث | هى المسقط الأول : ب هي المسقط الثانى في الأزواج المرتبة 
۴ إذا كانت العلاقة من س إلى ص : فان المسقط الأول د س . المسقط الثانى ب د ص 
إذا كانت سم = ( 3 207 244 
صء - ۵۰4۰۲۰۲۰۱1 ) وكانت ع علاقة من 
س إلى ص‌حیث أ ع ب تعنى آن + ب = ه 
اكتب بيان ع ومثلها بمخطط سهمى 


من س,الی ص.حيث أ ع ب تعنى أن أ = 
اكتب بيان ع ومثلها بمخطط سهمى 


إعمل س × ص في دماغك واختار منها الأزواج اللى 


يتطيق غليها الشرط] + بے = ۸ یخی المسقظ الاو + اختر الأزواج اللى فيها المسقط الأول نصف الثانى 


المسقط الثانى - ه بيان ع - 
بیان ع < ( (۰)۶۰۱ (۳(» )1<۶( { 


متي تكون العلاقة دالة ؟! 


» يمكن أن تكون العلاقة دالة ويمكن أن تكون ليست دالة؛ فكل دالة هي علاقة وليست كل علاقة دالة. 


© يقال لعلاقة من مجموعة س إلى مجموعة ص آنها دالة إذا تحقق الآتى: 


*. إذا ظهر كل عنصر من عناصر س كمسقط أول مرة واحدة فقط (في بیان ع) 
# أو إذا خرج من كل عنصر من عناصر س سهم واحد فقط (في المخطط السهمى) 


© إذا كانت العلاقة دالة فإن الدالة لها مدى: ومدى الدالة هو عناصر المسقط الثانى في بيان العلاقة 


» إذا كانت العلاقة ليست دالة فانه ليس لها مدى 


© 


إذا كانت س = [ -۰)۳۰۲۰۱۰۰۰۱ 
ص = (1]۹۰۰۰4۰۱۰۰ وکانت ع علاقة من س.إلى ص 
حیث أ ع ب تعنی أن " أ" - ب " 
اكتب بیان ع ومثلها بمخطط سهمىء وهل ع دالة أم لاء 
ولماذا؟ وإذا كانت دالة اكتب مداها. 


بیان ع = ( ۰)١9‏ (۰)۰۰۰ (۱۰۱): (۰۲) )+( { 


» لأن كل عنصر من س, خرج منه سهم واحد فقط . 
أو لأن كل عنصر من س ظهر كمسقط أول مرة 
واحدة فقط . 
المدی =[ ۰۰ ۲٩۰4۰۱‏ 


إذا كانت س = ( 2.3 ۰۳ 9۰۶ )۰ 
صر ع ۰۲۰۱ ۰۰۰۶۰۲ ) وکانت ع علاقة 


من س.الی ص.حیث أ ع ب تعنی أن [+ ب = ۷ 


۱) اکتب بیان ع ومثلها بمخطط سهمی 
۲ بين أن ع دالة واکتب مداها 


۰ ع دالة 


» لأن کل عنصر من س- خرج منه سهم واحد فقط . 
© المدی =[ ۰۰۲ ۳ ۲5۰۰۶۰ 


0 إعداد / مود عوض خسن ١‏ 


إذا كانت س = ( ۰۲ ۰۲۰۰۳ 
ص = ۰۱۰۶1 ۰۸ ٠‏ ] وکانت ع علاقة من س, 
إلى ص.حيث أ ع ب تعنی أن " 1۲ ب " 
)١‏ اكتب بيان ع ومثلها بمخطط سهمى 
؟) بين أن ع دالة واكتب مداها 


۰ لأن كل عنصر من س, خرج منه سهم واحد فقط . 


9 المدی = إ ۶ ۰٩‏ 1۰{ 


۱ ۱ لا 
إذا كانت س < ۰۳۰۲۰۱ ص = ( {ores‏ 


وكانت ع علاقة من س إلى ص حيث أ ع ب تعنى أن 
العدد أ هو المعكوس الضربى للعدد ب 
)١‏ اکتب بیان ع ومثلها بمخطط سهمى 
؟) بين أن ع دالة واكتب مداها 


۱ 1 
بیان ع= ( (۰)۱۰۱ (۲ < (ey‏ )س( 1 


إذا كانت س = ۰۱۰۰۰۱۰۲-1 1۲ 
وكانت ع علاقة معرفة على س.حيث أ ع ب تعنى أن 
العدد أ معكوس جمعى للعدد ب 
اكتب بیان ع ومثلها بمخطط بيانى هل ع دالة أم لا؟ 

ولماذا؟ وإذا كانت دالة اكتب مداها 


بیان ع = [ (-۰)۲۰۲ (-۰)۱۰۱ (۰)۰۰۰ (۲-۰۲(۰)۱-۰۱) { 


أول مرة واحدة فقط . 


المدی در ۰۲ ۰۱ ۲-۰۱-۰۰ 


إذا كانت س = 1 ۲ 5 ۰1 
وکانت ع علاقة معرفة على س 
وکان بیان ع = ( (۰1 ۰)۳ (بء ۰۱(۰۱ 16 
)١‏ آوجد مدی الدالة 
۲ آوجد القيمة العددية للمقدار + ب 


مدی الدالة هو الأرقام الموجودة في المسقط الثانى 
المدی =[ ۳ 14 °{ 
العلاقة دالة يبقى لازم كل عنصر من س يظهر 
كمسقط أول مرة واحدة فقط .. 


العنصر ١‏ ظهر پبقی أ » ب هما ” . ه 


أ + ب = ۲ + ه < ۸ 


| اعاد/ مود عوض خسن ! 
إذا كانت س = f}‏ .۰1۸۰ 
ص = |[ ۳۰۰۲۶۰۱۱۰۱۰ ۲ وكانت ع علاقة 
من س إلى ص.حيث أ ع ب تعنى أن " أ عامل من 
عوامل ب " لكل أ د سب ب و ص, 
اكتب بيان ع ومثلها بمخطط سهمى.هل ع دالة؟ ولماذا؟ 


بیان ع = ( (۰۰۲ 710 (۰)۱۹۰۲ (۰)۲۶۰۲ (۰)۳۰۰۲ 
ليد 40 (۰)۳۰۰۵ (۰)۱۳۰۰۸ (۲۶۰۸) { 


ه عليست دالة 
ه لأنه يوجد عنصر من س.خرج منه أكثر من سهم. 


٠‏ لاحظ هنا أنه لا یوجد مدی لأن العلاقة ليست دالة. 


إذا كانت س, = ۰۱۰۱-۰۲-۱ ۲ 


۱ ۱ 3 5 
ص ب ( ۸۰۳۰۱۰۰ وکانت ع علاقه من س.الی 


ص حیث ‏ ع ب تعنی أن " أ" - ب " 
اكتب بیان ع ومثلها بمخطط سهمىء وهل ع دالة أم لا 
٠‏ ولماذا؟ 


» يرمز للدالة بالرمز د أو ر أو ق 

۰ ذا كانت د دالة من س إلى ص فإنها تكتب د : س ه4 ص ويكون : 
+ آلجاا: هو عناصر المجموعة س 
+ إِلَمَجَالَلمَقَابلَ: هو عناصر المجموعة ص 


+ إلَقَداق: هو مجموعة صور عناصر المجال (وهو مجموعة جزئية من المجال المقابل) 


۰ قاعدة الدالة: تكون مثل: د(س) = ۲س » د(س) = س +۱ > د(س) = س۲ +۲س ۳ وهکذا 


» لاحظ أن : د(س) هي‌نفسها ص أي أن : د(س)= ص 


صل و هن دم ی O‏ اکن بین اد - CE‏ 
۱ ص 2 ۲۲۱۰۱۵۰۱۲۰۹ 0۱۱۰۰۰۰۰۳۰ 
بیان د - ((6(۰)۰۳ ۰0۱9۰ (۲۱۰۱)) 


فأوجد ١ ١‏ مجال الدالة ۲ المجال المقابل فاوجد :۱۰ مجال ومدی الداله 


۳ مدى الدالة 4 - قاعدة الدالة ۲ قاعدة الدالة 


۱- مجال الدالة < ( ", ه, ا ) © مجان ۰۲۰۱2 ۰:۰۲ ة) 


۲- المجال المقابل < ( ۰٩‏ ۰۱۳ ۰۱۵ 1۲۱ © مدى الداله : ,۰ ۰۵ ۲۱۱۰۹۰۷ 


۳ مدى الدالة = ۰٩‏ 18 ۲۲۱ © قاعدة الدالة هي : ل )= اس + ۱ 


س٣‎ = قاعدة الدالة هي : د (س)‎ -٤ 


ملا حظات على التعويض في الداله 


د عند التعویض عن عدد سالب في س" نضع العدد بين قوسن فمثلا إذا كانت س = -۲ فان س۲ = (-۲)۲ = ٩‏ 


د يمكن التعویض في قاعدة الدالة عن قيمة س أو قبمة ص أو كلا ى : 
[[ال] إذا كان (؟ ۰ 5) ينتمى لبيان الدالة: فإننا نعوض في قاعدة الدالة عن س-؟ ۰ د(س) أو ص = ه 


| إذاكان د ( ۳ ) = ۷ فاننا نعوض في قاعدة الدالة عن س - ۳ ۰ د(س) آو ص - ۷ 


مسائل على التعويض فى الدالة 


"ا إذا كانت النقطة ([ ۰ ۳) تقع على الخط المستقيم 


ذا كانت = ۰ e‏ 
إذا كانت د(س) ٤س‏ + ب وکان د(۳) ۳ ارلةن و هسح دسا 4ه 


أوجد قيمة ب فأوجد قيمة أ 


د(۲) = ۱۵ معناها انك لما تعوض في الدالة عن من الزوج ( ۰ ۳) نأخد س حأ »د (س) = ۳ 
س = ۳ الناتج هیساوی ١5‏ بالتعويض في الدالة 


ء ۷ ۳ اب ع ده١‏ 3 كك لشن 


ء [- ۲ + ه كن واد( 
۲ + ب = ۱۵ ديات 


=. 


] إذا كان المستقيم الممثل للدالة د : ح-مح حيث 


إذا كانت د (س) = س" - "اس > ر (س) = س ۳ 
د (س) = اس ا يقطع محور الصادات في النقطة 

فأوجد د م۲ ) + ۳ ر( ۲ ) کک ا 
الحل 
دم ۲ )عضا ۲ ۲۱۸۷۰۹ 2 ۲۱۸۳۲۰۷ المستقيم يقطع محور الصادات ب = ۰ 
رلا )ع ۲-۲۷ من الزوج (ب ۰ ۳) نعوض عن س = ۰۰ ص =+ 
TT‏ )۲۱۸۳2 دو ۱-۳ 7 .ا عحه ۲ - ا شن 
TV) (TV)‏ )ك -۴ TV‏ + 29-۳۱۸۳ - ۷ و عه 


(ذا كانت س = [ ۳۰۱۰۰ )ءا ص = ۷۰٥6۳۰۲۰۱‏ { إذا كانت س - ( ۶۰۳۰۲ ۰۲ ص -(۰۳ ۸۰۷۰۸۰۵۰4 


وكانت د : س - ص حيث د (س) = ٩‏ -س 


فأوجد بيان الدالة د ثم أوجد المدى . 


وکانت د : س هص حيث د (س) = ه -س 


فأوجد صور عناصر س بالدالة د . 


نعوض في الدالة د(س) = ٩‏ - س عن قيم المجموعة س 


لإيجاد صور عناصر س نعوض في الدالة عن قيم س 


د(۲) - ۲-۹ - ۷ 
د(۲) = ٩ - ۳٩‏ 
د (4) = 4-۹ - ه 


د( ده 


د(۱) = ۵ -۱ < 4 


د(۳) = ۵ ۳ < ۲ 


بیان د = ( (۰)۰۳(۰)۷۰۲ (8۰:۶) ] 


المدی =[ 5۰۱۰۷ ) 


3 صور عناصر س (هي المدی) = ۵ ۰ ۲۰ ] 


اعراد / محمود عوض 


٤‏ دوال کیرات الحدود 


# الدالة کثيرة الحدود هي دالة تتکون من حد أو أكثر ويجب توافر شرطان لتکون کثيرة حدود وهما: 
3© كل من المجال والمجال المقابل للدالة هو ح 
8) أسس المتغیر س د ط . أي لا يوجد بالدالة كثيرة الحدود جذر أو مجهول في المقام أو آس سالب 
# أمثلة لدوال کثیرات حدود: 
مثل: د(س) = ۲س +۱ ۰ د(س)= س۲ + ۲س ۲ »۰ د(س) = س۲ ۸ 


# أمثلة لدوال ليست کثیرات حدود : 


مثل: د(س)< س" + راس +8 0اء د(س) = س (س + يل +۲) 


دوج | هي درجة کی الدالة زد ای 


٠‏ الدالة د: د(س) = س؛ + اس" + ه دالة كثيرة حدود من الدرجة الرابعة 


محمود عوض 
سلم أول ریاضیات * 


ه الدالة د: د(س) = س" + ۲س - ١‏ دالة كثيرة حدود من الدرجة الثانية (تسمی دالة تربيعية 


٠‏ الدالة د: د(س) = س + ۳ دالة کثيرة حدود من الدرجة الأولى (تسمی دالة خطیة) 
ه الدالة د: د(س) = ۷ دالة كثيرة حدود من الدرجة الصفرية (تسمی دالة ثابتة) 


ما0[ الدالة د: د(س) = س" (س +۲) دالة كثيرة حدود من الدرجة 52000 
سس الحل: نبسط الدالة فتکون : د(س) = س" + ۲س ...د دالة من الدرجة الثالثة 


مت الدالة د: د(س) = س۲ - (س۲ - ٣س‏ +۱) دالة كثيرة حدود من الدرجة e‏ 
8 الحل: نبسط الدالة فتکون : د(س) = س' - س" + ۲س - ١‏ = ۲س +۱ .. د دالة من الدرجة الأولی 


إذا كان د(س) = س' - س +۳ إذا كانت د(س) = ۲س" - هدس + ۲ 
۱) اذكر درجة الدالة د 


فأوجد : د(۲۰) ۰ د(۰) »د(۳ ) 0 بت أن د (۱) = د ر) 


عوض ثم استعن بالالة الحاسبة د الدالة د من الدرجة الثانية 
دوم = ۲)۲۰--۲ + ۱۱۶۲ « د( د ۷ ۷۵-۱۷ ۷ < صف 


د(۰) < ۰۰۰ ۳ 2 ۳ 
د( )=( )۳۱۸-۲ +۲ 
ع هم ۳ بعع ۲ عم ۳ د درم عد) 


۱ ۱ ۱ 
د() =۲ ۷ )۲+۷۰ = صفر 


جبر الصف الثالث ال عرادی الدالة الخطية اعراد / مود عون 


© الدالة الخطية هي دالة من الدرجة الأولی 
مثل: د(س) = اس ۰ د(س) = س -۱ ۰ د(س) = وس +۲ 


» تکون على الصورة د(س) -أس + ب حيث أ ٠‏ وتمثل بیانیا بخط مستقیم بحیث یکون: 


< نقطة تقاطع المستقیم مع محور الصادات هي (۰۰ب) 


ب 


< نقطة تقاطع المستقيم مع محور السينات هي (7 <( 


فمثلا: إذا كانت د: د(س) = اس - ه فان [<۲ .ا به ومنهافإن: 
< نقطة تقاطع المستقیم مع محور الصادات هي (۰.-2) ۳ 
f‏ 9 
53 
591 


0 fae 
) “7 ( نقطة تقاطع المستقيم مع محور السينات هي‎ < 


© وبطريقة أخرى يمكن إيجاد نقطة تقاطع المستقيم مع محور الصادات بالتعويض عن س = ۰ 
و نقطه تقاطع المستقیم مع محور السینات بالتع‌ویض عن ص = ۰ 


۰ إذا كان المستقیم الممثل للدالة يقطع محور السینات س4 نفهم أن المسقط الثانی ص = صفر 
# إذا كان المستقیم الممثل للدالة يقطع محور الصادات ك نفهم أن المسقط الأول س = صفر 


مثل بیانیا الدالة د(س) = ۳ س - ۱ 


وأوجد نقطة تقاطع المستقیم مع محوری الاحدائیات 


في الدالة الخطية نفرض أى ۳ قیم لل س 


۲ ١ ۳ ۱ 
° ١ عو"‎ ۳ ۲ 


من قاعدة الدالة: [< ۳ ۰ ببح ١‏ 


نت ا ۱ 
.. نقطة التقاطع مع محور السینات ( ۰7۳ ۰) هی (س ۰۰) ۳ 


١‏ ا ل داك 


> نقطة التقاطع مع محور الصادات ( ۰ > ب) هی 3 0۱-۰ 


مثل بيانيا الدالة د: د(س) = ۲ س - " 


وأوجد نقطة تقاطع المستقیم مع محوری الاحدائیات 


# الدالة د : ح هح حیث د (س) - ب ۰ب وح تسمی دالة ثابتة وهی من الدرجة الصفرية 


مثل: د (س) = ۷ د س) داه > د(س) = ۲ وهکذا 
** إذا كانت د (س) = ه فان د (۱) < ۵ ۰ د(ه) ده ۰ د(ده)<ه 2 د(ه) <ه وهکذا 
فمثلا: إذا كانت د (س) = ۷ فان د(۳) + د (-") = ۷+ ۷ ع ۱ 


# الدالة الثابتة تمثل بيانيا بخط مستقیم یوازی محور السینات 


5 
د (س) - 

» مثال١:‏ مثل بيانيا الدالة د (س) = ۲ 

» مثال۲: مثل بیانیا الدالة د (س) = -۳ ۳ ۲ ۲ E‏ 
د (س) = -۲ 


الداله | عد اسک إعراد î‏ محمود عوضظ 


# الدالة التربيعية هي دالة كثيرة حدود من الدرجة الثانية 


*» الدالة د: ح ح حیث د(س) = أ س" + ب س + ج تسمی دالة تربيعية 


مثل: د(س) = س" ۰ د(س) --س” ۰ د(س) = س" - ١‏ ۰ د(س) <س۲-۲ س +۱ 


3© إذا كان معامل س" موجب فان المنحنی یکون مفتوح لأعلى وله قيمة صغری 
إذا كان معامل س" سالب فان المنحنی یکون مفتوح لأسفل وله قيمة عظمی 


رأس المنحنی: تحدد من الرسم أو من قاعدة الدالة د(س) = أ س" + ب س + ج بالقانون: 


OEE‏ دب ټپ 
نقطة راس المتحنس = ( (1١‏ 7) ) 


(0 من نقطة رأس المنحنى نأخذ: 
3 قيمة س هي معادلة محور التماثل 
» قيمة ص هي القيمة العظمى أو الصغرى 


مثل بيانيا الدالة د(س) = (س - ۳) متخدًا س 13 ۰۰۰] 
ومن الرسم استنتج : 
۱) نقطة رأس المنحنی ‏ ۲) القيمة الصغری أو العظمی ۰ ۳) معادلة محور التماثل 


هر حر > کے ها بج جد هد صا 


رأس المنحنى = 5 6 
معادلة محور التمائل س =" \ 
القيمة الصغرى = 


محمود عوضش 
ملم آول ریاضیات | * 


س" متخذًا س ۰۳-13 ۳] 
ومن الرسم استنتج : 
۲ نقطة رأس المنحنی ۲) القيمة الصغری أو العظمی ۳) معادلة محور التمائل 


معادلة محور التمائل س = ۰ 


القيمة العظمی = > 


مثل بیانیا الدالة د(س) = س' - ۲ متخدًا س ۰۳-15 ۳] 


ومن الرسم استنتج : 
۳ نقطة رأس المنحنی ۲) القيمة الصغری أو العظمی ۳) معادلة محور التمائل 


رأس المنحنی = (۰ ۲-۰ ) 


معادلة محور التمائل س = ٠‏ 


القيمة الصغری = -۲ 
ىو 


عدربة مص الخير ال عرادية 


)١‏ نقطة رأس المنحنى 


محمودعوض 
معلم آول رياضيات © * 


معادلة محور التمائل: 
القيمة الصغرى = 


= س۲ + ۲س + ١‏ 
ومن الرسم استنتج : 
۲ القيمة الصغرى أو العظمى 


مثل بيانيا الدالة د: د(س) = - س" 


)١‏ نقطة رأس المنحنم 


رأس المنحنى = 
معادلة محور التمائل: 
القيمة الصغرى = 


ومن الرسم استنتج : 


متخدًا س 415 ؟] 


۳( معادلة محور التمائل 


متخذًا س 3 ۰۳-1 ۳] 


۳)القيمة الصغری أو العظمی 


إذا كان (۰۲س -۱) = ( ص ۰ ٠‏ ) فان س + ص = ............ 
5 (ب ) ۱ (ج) ۲ كن 
(ذا كانت (س- ۱۱۰۱ = ( ۰۸ ص+۳) فان مآس+اص = ۳ 
(1) ۲ رټ )° (ج) ٩‏ (د) ۲۵ 
إذاكان (*: 5) 3 [ ٦۰۳‏ ] × [ س٠‏ ۸) قان س = ........... 
(1) ۸ (ب) ۱ (ج) ه (د) ۲ 
[6 النقطة (-۰۳ ؛ ) نقع فى الربع | 
(أ) الأول ( ب ) الثاني (ج) الثالث (د) الرابع 
ل ا 10 
(1)1 رب ) (۲] (ج) (۲۰۲) (د) }%9{ 
إذا کان ن (س) = ۳ ۰ ن (س× ص) = ۱۲ فان ن (ص) = ETE‏ 
(1)؟ (ب ) ٩‏ رج ) ١٠١‏ (د) ۳۱ 
إذاكان ن (س) = ۲ ۰ ن (ص × س ) = 5 فان ن (ص۲) = و ۳ 
7۹ (ب ) 3 (ج) ۱۹ (د) ۱۲ 
إذا كانت ن (س) = ٩‏ فان ن (س ) = 3 1 
(( ۲ (ب) 1 (ج) ٩‏ (د) ۱۲ af;‏ 
إذا كانت النقطة رس 4 ۰ ؟- س ) تقع فى الربع الثالث فان س = fl‏ 1 
۳9 (ب) ۲ (ج) ۶ (د) ٩‏ 
إذا كانت النقطة ( 6ب - ۷) تقع على محور السينات فان ب = f‏ ح ۱ 
(أ) ۲ (ب) 6 (ج) ۷ (د) ۱۲ 
إذا كانت د(س) = ۷ فان د 3") = EEE‏ 
(i)‏ ۷ (ب ) -۷ (ج) ۲۱ (۵) ۲۱2 
الدالة د : د(س) = ۳ س يمثلها بیانیا خط مستقیم يمر بالنقطة 37 
(1) 0 (ب) (۰۰) (ج) 625 (د) (۲۰۳) 
متفوقين | .. لمقابل يمثل منحنى الدالة د حي ص | 
الشكل المقايل يمل متحتى الداله د خيب ه المنحنى يمر بالنقطة (۰ ٠‏ ؛) بالتعويض في الدالة 
د(س) = م س" فإذا كان أ و = 4 وحدات فأوجد: ث ۶ دم - ۲۰ مع< 4 
4 
)١‏ قيمة م ')إحداثى ب » ج | ۰ إحداثى ب هو (س › ۰) بالتعويض في الدالة 
.6 ۶سا .اس" - 4 ...داس - + ۲ 
*) مساحة المثلث الذى رؤوسه أ › ب › ج .. إحداثى ب (۰۰۱۲) ۰ إحداثى ج (-۰۲ ۰) 
ف ۰ مساحة المثلث = + طول القاعدة × الارتفاع 
> 5 کچ 
03 = × ؛ × 4 - ۸ وحدات مربعة 


جبر الصف الخالث الإعدادى 


حاصل الضرب الديكارتى 


(0) إذا كانت (س -۰۱ )۲٩‏ -(4 ۰ ص" +۱) 


فاوجد قيمة س + ۲ ص 


4 کنت س-۰۱ ۰۱۲ ص- (5. ه) 
»ع <( 9۰4 ) فأوجد: 


)١‏ (س-ص) × ع ۲ ن (ع) 


إذا كانت س × ص =[ )٦۰۲(‏ »> (94:7) 2 (1۰۳) 
3 (8۰۳ ۰ (۰۰۵) 2 (۸۰8)) فأوجد: 
۳)ن (س) 


۱) س .ءا ص ۲) ص × س 


إذا كانت س = [ ۰4۰۲۰۱ ۰ ص = [۱۰۰4۰۱) 
وكانت ع علاقة من س إلى ص حيث أ ع ب تعنى: 
أا = ب لكل د سب دص 
)١‏ اكتب بیان ع ومثله بمخطط سهمى 

۲) هل ع دالة أم لا؟ ولماذا؟ 


إذا كانت سح [4۰۳۰۲۰۱) 
> ص,- [ص:ص و طء ۲ < ص < 1 ) 
وكانت ع علاقة من س إلى ص حيث أ ع ب تعنى: 
2-1 ب) لكل أ دس › ب د ص 
)١‏ اكتب بيان ع ومثله بمخطط سهمى 
۲) بيّن أن ع دالة وأوجد مداها؟ 
[۳)] إذا كانت س = (۳۰۲۰۱) ؛ ص = ee e‏ 


وكانت ع علاقة من س إلى ص 
حيث أ ع ب تعنى أن أب = ١‏ لكل أ دس »ب دص 
)١‏ اکتب بیان ع ومثلها بمخطط سهمى 
۲) بيّن أن ع دالة واكتب مداها 


EET 


| عراد / مود عون 


إذا كان بیان الدالة د = ((۷۱۳(۰۵۰۲(۰)۳۰۱) 
)4<6( < 10۱۵ 
)١‏ اكتب مجال ومدى الدالة د ۲) اكتب قاعدة الدالة 


إذا كانت د (س) = س۲ - “اس ۰ 
ر (س) = س - ۳ 
)١‏ آوجد د(۲) +ر(۲) 
۳( اثبت أن د (۳) + ر (۳) = صفر 
۳ إذا كانت الدالة د حیث د (س) = هس + 4 


فأوجد قيمة ب 


[54] إذا كانت د (س) = س +ب ۰ د(٤)‏ ۱۳ 
فأوجد قيمة ب 


0 إذا كان المستقيم الذى يمثل الدالة د: م ح 
حيث د (س) = ۲س +[ 3 د (۳) = ٩‏ 


)١‏ أوجد قيمة أ 
۲ أوجد نقطة تقاطع المستقيم مع المحور السينى 
التمثيل البیانی لدوال كثيرات الحدود 


مثل بيانيا الدالة د(س) = ۲س + ۱ ثم أوجد نقط 
تقاطع المستقيم الممثل للدالة مع محورى الإحداثيات 


ارسم منحنى الدالة د: د (س) = س۲ + ١‏ 
متخذا س د [-۲۰۲] ومن الرسم عين: 
)١‏ نقطة رأس المنحنى )١‏ معادلة محور التمائل 
*)القيمة الصغرى أو العظمى 


مثل بيانيا منحنی الدالة د (س) = ۲ - س" 
حيث س د [ -۰۳ ۳] ومن الرسم أوجد: 
6 معادلة محور التمائل 
۲) القيمة العظمی أو الصغرى 


. اختبار على الوحدة الأولى | 


لإعداد / محمود عوض 
لأا اح الإجابة المحيحة سب الإجابات للعطاة: 


(0) إذا كانت النقطة (" »ب - 0) تقع على محور السينات فان ب = r‏ 

() ۲ (ب) ۰ (ج) 1 م 
5 إذاكان ( ؟ ) × (أءب) <((۳۰(۰)۰۱)) فان أب = وگ 

)۱ (ب) -۱ (ج) ± (د) صفر 
[۳) الدالة د حيث د (س) = هس يمثلها بيانيا خط مستقيم يمر بالنقطة 252 

(أ) (۰۰۰) (ب) ره ة) (ج) (۰۰۶) (د) (۱۰۰) 
(5) إذا كانت ص = ( صفر) فان ن (ص') = 0 

(أ) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ٤‏ 


أ) إذاكانت س ۳۰۲۰۱ ۰ ص =| ۳۰۱ ۰ ٠۲۰۹۰٦‏ وکانت ع علاقة من س إلى ص 
es‏ 
حيث أع ب تعنى أ-ديس ب لکل ادس- ۰ بوص 


اكتب بيان ع ومثله بمخطط سهمى وبين أن ع دالة واكتب مداها. 


ب) مثل بيانيا الدالة الخطية د: ح هح حيث د (س) = س + ۲ 
وأوجد نقط تقاطع المستقيم مع محورى الإحداثيات 
أ) إذاكان (۲س ۰ ؛) = ۰۸ +۱) فأوجد قيمة ,اس" + ص" 
ب) إذا کان س× ص = ( (۳۰۲(۰)۲۰۲(۰)۳۰۱(۰)۲۰۱) ) 
فأوجد: )١‏ سلا ص )١‏ ص" 
أ) إذا كانت الدالة د حيث د (س) = ٣س‏ + ؛ يمثلها بيانيا خط مستقيم يمر بالنقطة (۰-۰1) 
۳ ۲ ي 
فاوجد : ۵ د(۷۲) ۲) قيمة ١‏ 
ب) مثل بیانیا الدالة د حیث د (س) -س۱-۲ حيث سد [-۲۰۲] ومن الرسم استنتج: 


۱) معادلة محور التمائل ۲ القيمة الصغری للدالة 


CET PF | لوح سب‎ 


» النسبة هي مقارنة بين كميتين من نفس النوع» النسبة بين أءب تکتب أ:ب أو 


جرع 


پسمم أ : مقدم النسبة . ب: تالی النسبة ۰ أ ب معا: حدى النسبة 
© النسبة لا تتغير إذا ضرب حدیها في عدد حقیقی (ما عدا الصفر) 


1 ۳ "۲ 1 


© النسبة تتغير إذا أضيف أو طرح من حديها عدد حقيقى (ما عدا الصفر) 
ISE CS LING EET‏ 
TT ET n‏ جوا 


© إذا كانت النسبة بين عددين ۳ : 5 فإننا نفرض أن العددان هما ٣م‏ ۰ 5م 


عددان صحيحان النسبة بينهما ۲ : ۷ إذا طرح منهما ه أوجد العدد الذى إذا أضيف إلى حدى النسبة ۷ : ۱۱ 
أصبحت النسبة بینهما ۱: ۰۲ أوجد العددین؟ فإنها تصبح ۲ : ۳ 


تفرض أن العدد = س 


س + ۷ ۲ ۱ 
س + ۶۱۱ ۲ (مقص ) 


۳ سب ۲,۸۱ = س + ۲۲ 


ميلم آول میاضیات 


۲س - - ۲۱-۲۲ 
.. العدد الأول = ٣م‏ = ۳ = ۱۵ 


.. العدد الثانى = ۷م = ٥×۷‏ = ۳۵ 


.. س = ۱ 8 العدد هو ١‏ 


اح الع ا اف ري إلى أوجد العدد 2 الذى إذا E‏ 
حدى النسبة ٠‏ : ۱۱ فإنها تصبح ۳ : ه حدى النسبة چ فإنها تصبح > 


نفرض أن العدد = س .. مرب نفرض أن العدد = س .. ثلاثة أمثاله = “اس 


س9 ۳ ٩‏ س ۲ 
س۲ = هم (مقص) لعن 5ه (مقصو) 


دس" + ۲۵ = ۳ اس" + ۳۳ ۳( - ۲س) = ۲ (59- ۲س) 
وس" ۲ س۲ - ۳۳۳ ۲۵ ۷ - ٩س‏ = ۱۳۸ - ٦س‏ 
۲س۸<۲ س۲- ؛ ۰ ؤس + س = ۱۶۷-۱۳۸ 


س =+ ۲ .. العدد الموجب هو ۲ اح ۲س < ٩‏ قافن ۳ 


e] سیم‎ 8 


© التناسب هو تساوی نسبتین أو أكثر 
كاد 9 یسمی تناسب والکمیات أء ب . ج. د تسمی کمیات متناسبه 
أ ج 
کے کیت 
5 ي 


د : الرابع المتناسب 


© إذا كانت أء ب ء ج »د كميات متناسبة فان : 
ج : الثالث المتناسب 3 


ب : الثانى المتناسب ‏ » 
ب » ج : الوسطين 


أ : الأول المتناسب » 
أ » د : الطرفين 2 


۱ - 2 
[خاصية ]دم ضرب الطرفين - حاصل شرب الومطين 


فان : أ × د = ب × ج 


5 


أي أنه إذا كانت 
8 مر ی 0 راید 8 س 
وغالبا ما تستخدم عند وجود مجهول واحد في التناسب مثل : - 


نفرض أن الرابع المتناسب هو س 


الكميات هي: ۶س 
3 15 


۳ س 


حاصل ضرب الطرفین = حاصل ضرب الوسطین 


۶4 × س = ۱۲ ۶ ۱۰۱ 


۲ ۶ ۱۰ 
0 الرابع المتناسب هو ۸ 


أوجد العدد الذى إذا أضيف إلى كل من الأعداد 
18٠1١768 ۲‏ فإنها تكون متناسبة 


أوجد العدد الذى إذا أضيف إلى كل من الأعداد 
٠١ ۳‏ فإنها تكون متناسبة 


نفرض أن العدد = س 


بن ق 
س ده س + ۱۲ 


حاصل ضرب الطرفين = حاصل ضرب الوسطين 
۲ بت ۳ 
سل + “اس + ۱۲س + ۳٩‏ = س + وس +۸س ٤٠+‏ 
هاس + ۳۰ = ۳اس + ۶۰ 
ءاس ۱۳س = f3‏ ۱ 


س = ؛ م س = ۲ .. العدد هو ۲ 


خاصية ۲ | إذاكان أج - بد فان 
5 ۰ ۳ 5 | ۷ ب 6 
« مثال ۱: إذاكان 15 ۷ ب فان و ۰ ۷۲-۲ 
5 
» مثال ؟: إذا كان "٠س‏ ۳ص = .۸ فان ۲س = ٣ص‏ ومنها ص ۲ 1 کے 
ع تدريب: إذاكان 1۳- ؛ ب فان أ :ب = 30 
خاصة ای ات مقلم 1 اد 
ا لت ع و 2 = 
2 أ ب أ ۲ 
» مثال ۱: إذا كانت ۰1 ۰۲ ب ۰ ٩‏ کمیات متناسبه فان 9 ومنها و 
» مثال ۲: إذاكان: ١أ‏ ۲س ۰ ۳ب ٠‏ اتس _كميات متناسبة فان چ e‏ 
هأ ۲ب هأ ۲س و ۲ ل 0 
الحل : س ٣‏ ۷س ص ۲ب لاس ٣پ‏ ۷ ب ٥×۷‏ ۳۵ 
ع تدریب: إذا کان: أ » ۲ص › ب » ۲ص كميات متناسبة قان ,أ : ب = 500 


© 


30۳۳ ۲ 57 أ 1 
# أي أن : إذا كانت أ», ب » ج د کمیات متناسبه فان : - دم ومتتام دجم . ب ددم 


يمكن أيضا استنتاج أن : أدبم . ج ددم ولو استخدمت أي استنتاج‌منهم صح 


1 : 2 ۰ 
۰ بت 5 7 5 & ی عه 5 5 5 50 
© إذا كان 5 فان : ۱< ۲ م . بح هم ومن الخطأ أن تقول أ = ۰۳ ب = ۵قتنسی الثابت 


00 سب _ سات ع ]500 
© إذا کان س = oT‏ فان : س = "ام > ص = ۶ م ۰ ع < ٩‏ م 


لال للتسهیل هتلغى خطوة العامل المشترك في حالتين: 
۰ إذا كانت الحدود مضروبة : مثل جام × ج فقط اضرب فتكون جام 
» إذا كانت الحدود متشابهة : مثل ١١م‏ + ۱۰م فقط اجمع فتکون ۲۲م 


€8 عند التعويض: إذاكان أدبم فإن '-ب'م' (ربع ب.م) 


ا ۳ هت 1 ج 
3 لإثبات أن أ » ب » ج »د كميات متناسبة نثبت أن ج = 2 


(استخدم المقص في البداية) 
3[ لو هتختصر حاجة في البسط مع حاجة في المقام لازم الاتنين يكونوا مضروبين وغير مرتبطين بجمع أو طرح 


جبر الصف الثالث الإ عدادى 


| مثال ۲ |إذا كانت أ ء ب . ج » د فى كميات متناسبة 


17 - ل أج e‏ 


2 ها ها ۰ 
هب + "د فائبت ان: 


۲۳ج 
هچ 


عد سد 5 
7 اند نا 7[ 


الأيمن - 


۳ب ۲ د 
هب + ۲ د 

کر (۳م - ۲) 
رهم ۳( هم ۳۹ 
.. الأيمن = الأيسر 


الأيسر - 


الأيمن = ٣س"‏ + ٣ص"‏ +ع 

xT =‏ ۲۵۹ + ۳ ۱۵۱۹+ 6 م۲ 
= م| ۲۷ م۲ + 4۸ م۲ + ۲۵ م۲ 
م۵۱۰۰ = ۸۱۰ 


الایسر = ۲س + ص = ۲ × ۳م + ٤م‏ 


= "م + كم < ۱۰۱ م 


-. الأيمن = الأیسر 


إذا كان 
إذا كان E‏ 


فائبت أن: أءبءجاد 


0 


- ۷۲پ چا = ۱۲ دا 


ب' چا = ۲ دا 


مدرسة مصر الخير الإعدادية بجهينة سوهاج 


۳س + ۲ص 
٦ص‏ -س 


۲+ "عاام 
×٦‏ ۳م - ۲م 


م + ام 
مالم 


۱۲ 


۲ 
م 


31 
۲ 


چ اذا کان 1 : 
چ ے کچ 


:ب : چ = ه : ۳:۷ 
ب 


ا 


وكان أ + ب = ۲۷,١‏ 
كميات متناسبة 


: فأوجد قيمة كل من أ » ب › ج 


حاصل ضرب الطرفین = حاصل ضرب الوسطین 


أ=ەم ¢ ب = لام 3 جد ۲م 
ب" (' ؟جا) دا" (ب'- ۲د) 


بالتعويض فى أ + ب = ۲۷,۰ 
وا - ۷ب" چا دس - ۱۱۷ دا 


3 وم + لام = ۳۷۲ 


۲۷,۲۱ 2۲ )۲-+( 


ثبت وانقل 


=p 


أع همده x‏ ,=1 
بأخذ الجذر التربيعى للطرفين 


ب = ۲,۳۱۷ = ۱ر۱۹ 
.. أء ب» جه د كميات متناسبة 


ج = ٣م‏ =۳ × ۲۳ ۹ 


۾ ا جهھ و مجموعالمقدماك رس 
| خاصية ه | إذا كان عام فإن جموع التوالى = إحدى النسب 


« إذاكان “>== فإنه يمكن ضرب أي نسبة في أي عدد ثم جمع المقدمات وجمع التوالى 
كَمْثْلآِ: يمكن ضرب النسبة الأولى × ۲ والنسبة الثانية × ١-‏ وضرب النسبة الثالثة × ۳ ثم بالجمع 


۲ج + ۲ ده 
اکل ۲ د + ۳و 


د عایز تعرف هتضرب ازاى وفى كام؟ بص على بسط ومقام المطلوب إثباه في المسألة وانت هتعرف 
« ماتيجوا نشوف ! 


= إحدى النسب 


دی ال ص 8 
إذا كان ROU ED‏ كك 
1س + ص س + ۲ص + ع 


ثم ۰ 
داثبت إن : Ey‏ لاد الك 


عايزين نوصل للبسط اللى في الاثبات: re‏ 
بضرب حدى النسبة الأولى × ۲ والجمع مع الثانية للوصول للبسط المطلوب: نجمع : النسبة الاولی + الثانية + الثالثة 
أدب +ب + جب+ج دأ ۱۲+ ۲ب + ۲ج 
= إحدى النسب ۴۳+ +° 2 ۱ 
۲( + ب + ج ) 
= إحدى النسب O‏ 4 
أ + ب + ج 
۳۳ جح سس == (حدی النسب O‏ 
للحصول على البسط الثانی نضرب النسبة الأولى ‏ ۲ ۷ 
ا و ا ا للحصول على القام: نجمح النسبتين اللى فيهم أ النسبة الثانية 
۲س + ص + ع 
٤‏ + اب + ۶ب ۲ج + ۲ج أ 


۲س + ص 
14+ ۲ب + ۲ب ج 


۲س + ص 
4+ كب اج 


[إلد ب + ج + اب ج 
4۳ ۵ "ع 


س + اص +ع _ 1 
| = احدی النسب >4 © 


©+ #کاجدی انسب‎ = ١ 


من ۰۱ ۲ ينتج آن: من ۰۱ ۲ ینتج آن 
اس +ص _ _ اس + اص + ع 1 
+٤‏ 4ب اج 0 ۲ + اب 


۲ "التناست المتسلسكل ‏ إعداد أ مود عون 


© إذا كانت ب وسطا متناسبا بين أ » ج فان: 

أ : الأول المتناسب > ب : الوسط المتناسب > ج : الثالث المتناسب 
»© الوسط المتناسب بين عددين = + مأ الأول × الثالث 

مثال: الوسط المتناسب بين ۰۲ ۱۸-۱۸ ۲ ١8‏ ددرا 5” مه 


i 1 ۲‏ 
إذا كانت ب وسطا متناسبا بين أ » ج فان : --2 دم 
ومنها ب -جام > أدجما' 
YF 506‏ وی أ با ج 
0ه ادا كانت أ › ب » ج د في تناسب متسلسل 2 2 دم 
ومنها ج < د م 3 ب عد ۲۵ 0 اد م۲ 


ملا حظات هامة 


[ التناسب المتسلسل یختلف عن التناسب العادی في خطوتین: تکوین التناسب وایجاد القیم 
68 في التناسب المتسلسل نحسب قيم المقدمات بدلالة آخر تالی 


[۳]] عند التعویض: إذا كان أ بام فان 
و إذا كان 


| = ب" م" (حط التربيع على ب ۰ م) 


1 
1 
28 0 


Jo |‏ إن کفت 05557 RE‏ تس | مثال ؛ ]إذا كانت أ » ب › ج. د فى تناسب متسلسل 


و .ی 00 أب-«جد _ أ+ج 
فاثبت أن: TEE‏ 5 قاتبت آن: 3 < 


چ حدم . پ‌ ددم" ادو 
) | أب جد دم×دم-دم×د 
دام - ۳د اما با - دام* -د۲ م۲ 
1۳ ۲ 
دام" - ٣د‏ د" دام (۱-۵) 
دش م E‏ 
م“ 
ال سا 1ل E‏ سك 
عام '(مسل) مم 
۳ 9 
اس (TO‏ 
الایسر = Ey‏ د 


2 الأيمن = الأيسر 


سس Ex‏ 
صا + ص ع ع'م' + عم × ع 
6 حي ع م 
عم +عام عم + 
س + ص عم +عم عم (م+١)‏ 


الأيمن - 


الایسر = 


كت 


= مدا .. الايمن = الایسر 


إذا كانت ص تتغير طرديا مع س فإنها تکتب: ص : س ومنها يكون: 


ص حم س 


© العلاقة الطردية يمثلها خط مستقيم يمر بنقطة الأصل (۰۰ )٠‏ 
إذا كانت ص « س" فان الثابت م = م والعلاقة هی ص = م س! 
© لإثبات أن ص « س نثبت أن ص = (ثابت) س 


إذا كانت ص 0 س وكانت ص= 5 عندما إذا كانت ص تتغير طرديا بتغير س 


1 01 كانت ص = ؛ ١‏ عندما س = ٤۲‏ 
س = ۳ فاوجد : ۱) العلاقة بين س . ص ESR‏ 5 


أوجد : )١‏ العلاقة بين س ۰ ص 


يث تتناسب 
المسافة المقطوعة طرديا مع الزمن. فاذا قطعت 
السيارة ۱۵۰ كليومترا في ٠‏ ساعات» 
كيلومترًا تقطعها السيارة فى ٠١‏ ساعات 


© يمكن كتابة العلاقة العكسية على الصورة ص س دم أو ص - بش 


۲ ۱ ۱ a 
لإثبات أن ص ين نثبت أن ص س = ثابت‎ © 


م < ص × س 2< ۲ ۲۷ < ۲ 


العلاقة هى : ص س = ٦‏ 
صم س, 
صم س, 
ص × ۱,۵" 


إذا كان : س؛“ص' ‏ ٤۱س‏ "ص + CÎ‏ 
١ ۰ 6‏ 
فاثبت آن: ص -+ 
د: ص ۲ 


بتحلیل المقدارجالمربع الکامل 


( س" ص - ۷ )۲ = ۰ باخذی,(لجذر التربیعی للطرفین 


س۲ ص - ۷= « 


س" ص = ۷ 


١ 
07 7 
ص س"‎ 


© 


من بيانات الجدول التالى أجب: 
)١‏ بين نوع التغير بين ص ۰ س 
۲( أوجد ثابت التناسب 


۳) آوجد قيمة ص عندما س = ۳ 


[[[نوع التغير عکسی (لانه كلما زادت س نقصت ص) 
۲]]ثابت التناسب = ص × س = ۰ × ۲ < ۱۲ 


[۳]بالتعویض عن س = ۲ في العلاقة ص س ٠١‏ 


ص × ۳ > ۱۲ ب ض = 5 


1 1 1 
إذا كان: ص- [-۰۹ ص 2۵ 5 وكان أ-8/١‏ عندما سد س 


فأوجد العلاقة بين س.ص ثم استنتج قيمة ص عندما س-١‏ 


١ 
1 

وا 7 5 

ص 2 ین" ص س۲< م 
بالتعویض عن ص - ٩-1‏ 


۱ ۲ 
)٩-‏ س" دم )٩-۱۸(‏ × وم" = م 


8 إذاكن 2۲ ب فان أ :ب = 77( 


۷:۳ a) جاع + ؟‎ FO) 

أ 
8 ذا ان ۲-۰ ب = و 55 

° 

(1) ۲ (ب ) و (ج) ۱۰ 

3 و 
7 ذا کان و ان 2 E,‏ 

Yo هه‎ ۳ 5 

([) و (ب ) ۲ رج ) ۾ 
3 الرابع المتناسب للأعداد ۰۳ ۸۰۲ هو EEE‏ 

(1) ؟ رج ؟ رج) ۱ 
[6 إذا كانت أء ؛ » ب › ٩‏ كميات متناسبة فان ب = 56 

ال ۹ 

(1) > (ب ) و (ج) م 
[[ اذا کان: ا اس . ب . ٣س‏ کمیات متناسبة فان أ : ب = ۳9 

([) ۱:۲ (ب) ۱:۳ ك1 ۲۲ 

7 أ ب أ+ب . 
1 ذا کان > => - ب فان ك = ۳ 

()ه (ب) ؛ ۲ 
® الوسط المتناسب بین ۰۳ ۲۷ يساوى E‏ 

٩ )1(‏ (ب ) ٩-‏ (ج) ٩۶‏ 
[ الثانث المتناسب للعددین ۵ ۰ ۸۰ یساوی 335 

(1) ۱۰۰ (ب ) ۸۰ (ج) ۶۰ 


إذا كان ۳ س ص = ۸ قفا ............... 


(أ) س : ص (ب) ص0 س (ج) س 0 ۸ص 
8 ذا کان ص 90 س وكان ص = ۲ عندماس = ۸ فان ص = ۳ عندماس = 
TE)‏ (ب ) ۱۲ (ج) ۲۶ 
([)) العلاقة التى تمثل تغيرا طرديا بين المتغيرين س » ص هى ET‏ 
۳1 03 
(أ) س‌ص<ه . (ب)صدس +۳ (ج) ۳ص 
تل إذاكان س ص - ۷ فان ص 90 E‏ 
0777 
9 رھ س (ج )س 


۱ 
e‏ 5007 3 ا N‏ 
يتل إذا كانت ۷ س ۰ فى تناسب متسلسل › فان س'ص = ۳9 


(د) ۷:۶ 


٩)در‎ 


() ۲ 2 نا ۳ 


محمودعوض 
سملم اول رياضيات ۰ ** 


اعراد / مود عون 


واجب على اله حدة الثانية 


النسبة والتناسب التفاسب المتسلسل 


(0) أوجد العدد الذى إذا أضيف مربعه إلى حدى النسبة إذا كانت الکمیات أ ؛ ب » ج. د في تناسب متسلسل 


۷ فانها ت ۰ 5 كا" + دا عد جد 
سس ليف اليك إن هو 


([۳]/عددان النسبة بينهما ؛ : © وإذا طرح من كل 
نبا > سيف الس يكين 3:1 OO‏ [© إذا كانت | » ب . ج د في تناسب متسلسل 


ی دا ج" 
[۳) أوجد الثالث المتناسب للكميات ۰۸ ۰۹ ۲۷ مد یج چاه 7و۲ 
(4] أوجد العدد الذى إذا أضيف للأعداد [۳)) إذا كانت ب وسطا متناسبا بين | » ج 
۳ أصبحت أعدادا متناسبة فائبت أن سپ 2 
(5] إذا كانت ۲-۳ ب فاوجد قيمة تس [6] أوجد العدد الذى إذا أضيف للأعداد <17 


فانها تكون تناسبا متسلسلا 


(60) إذاكانت 9 - كت _ ع فأوجد قيمة المقدار: 


١ص‏ التغیر الطردى والعکسی 
- اص + ع [0 إذا كانت ص « س وكانت ص = ۲۰ عندما 


۱ ۱ ۲ س- ۷ فأوجد العلاقة بين ص ۰ س ثم أوجد قيمة ص 
[7) إذا كانت أ» ب » ج › د كميات متناسبة 
عندماس = ۱۶ 
فائبت کے ۱ ۱ 
بادآ ب ([۲)ذا كانت أ « ب وکانت - ۱۰ عندما ب = ه 
فأوجد: )١‏ العلاقة بين أ . ب 
([) إذا كانت أ » ب » جء د کمیات متناسبة ۱ 
۱ ۱ ۲ قيمة ب عندما أ= ؛ 
هو اجا آج 
فاتبت آن: ا 79 تست 


ل ب‌د ۲ ۱ 
دا كانت سس 2 = عن 
9 إذا نت ص 20 9 وکانت ص عندما 
١‏ ا ب = ؛ فأوجد: )١‏ العلاقة بين 
O‏ إذا كان = س وجد: )١‏ بين ص › س 
1 ٤س‏ +ص س - ۶ص ۳ ۲ 
5 ا ۲ قيمة س عندما ص = ۱5 
فائبت أن 5 ۳ سس اه 
سنح فت نيوو (5) إذا كانت ص تتغير عكسيا مع س وكانت ص = ۲۱ 


أ" عندما س = > فأوجد قيمة ص عندما س = ۷ 
() اناکن يم 


TT‏ کمیات منناسبة 


۲ أ + ۲ب + چ پر ۰ 
(5) إذا كانت فا كد *- فائبت أن أ « ج 


۳ 
31 


إعداد أ/ محمود عوض 


0 (ب) ۲± (ج) ٤±‏ () +۲ 
أ ب ب ا 
۲ إذا كان پ = س إن ې [- 5 3257700 
5١ ۳‏ ۱ ۱ 
0 (ب) و (ج) ‏ () و 


01 ا مر 0 E0‏ 0 ۱ 4 ۳ 
إذا كانت ص تتغير عکسیا مع س وکانت س = ۷ عندما ص = 1۳ فان ثابت التناسب = 596 


۱ 0 

۰0 (ب) ۳۰ (ج) ۷ (د) م 
3 إذا كانت | .ب ۰ ۳۰۱ كميات متناسبة فإن + = TT‏ 

۲ ۱ 

0 1 (ب) ۳ (ج ۲ 7 


أ) إذا كانت ص تتغير عكسيا بتغير س وكانت ص = ۲ عندما س = ٦‏ 
فأوجد العلاقة بين ص . س ثم أوجد قيمة س عندما ص = ۲ 


یه ی رش 5 100 ۷ + ۹ب 
ب) إذا كانت ۵ أ = ۳ ب فأوجد قيمه 4 + اب 
0 0 1 8 , "دب" "داج 
أ) إذا كانت ب وسطا متناسبا بين أء ج٠‏ فاثبت أن : حه 


ب) إذا كانت ص س وكانت ص = ۳ عندما س = ؛ فأوجد: 
)١‏ العلاقة بين ص › س ۲) قيمة ص عندما س = ۸ 


أ) أوجد الرابع المتناسب للأعداد ۰۳ ۰۵ ۱۸ 


۲ ۲ج أداج 
٣ب‏ + ٣د‏ پاد 


0 


ب) إذا كانت أء ب » ج › د کمیات متناسبة فاثبت أن 


انتهت الأسئلة 


الإخصاء 


إعداد | مود عون 


»4 التشتت هو التباعد أو الاختلاف 
» من مقاييس التشتت: المدى . الانحراف المعيارى 


محمودعوض 
ععلم أول رياضيات ‏ *" 


© هو الجذر التربیعی الموجب لمتوسط مربعات انحرافات القیم عن وسطها الحسابی 
# الانحراف المعیاری هو أكثر مقاییس التشتت انتشارا وأدقها. 
# اذا تساوت جمیع المفردات فان ٠‏ الانحراف ی -صفر والمدی = صفر 


۳ 


الانحراف ی _ ٠‏ امج س - س) ك 


مجك 


الانحراف ى = > 


حيث: س الوسط الحسابی » ن عدد القيم حيث: س الوسط الحسابی » ك التكرار 


لشاب ال مجموع اس 


س ياك 
ی لحساب ال ج رج ا 


مجك 
ملاحظات للحل ملا حظات للحل 
» نكون جدول مكون من ۲ أعمدة نكون جدول آمن ٦‏ أعمدة 
» العمود الأول س : نكتب فيه القيم التى في المسألة # العمود الأول لس نكب فيه أرقام الصف الأول من المسألة 


» نحسب الوسط س قبل أن نملا الجدول # العمود الثانى ك نكتب فيه أرقا الصف الثانى من المسألة 


نملأ أول ثلاثة أعمدة ثم نحسب الوسظ س ثم نكمل الجدول 


احسب الانحراف المعيارى للقيم: 


CUO ون‎ CU CN 


احسب الانحراف المعيارى للقيم: 


۸ 04< ۲ كيه 


__ مجموع الق 
الوسط س = مجموع القيم 
عددهم 
۲۷۲۲۱۵۳۲ ۱۰۰ 
° ص ° 


۲۰ < 


E Toe 


۱۲ 2 ۳ 


۱۵ 2 ۲۱۵ 


۰ 5 ۱۰ 


۷۲ 2 ۷ 


احسب الوسط الحسابی والانحراف المعیاری 
للتوزیع التکراری الاتی: 


۳۲۶ 6 
YAN 
۳-1 
ا‎ 


ESTEE 


۹۲ 


| لیب ] احسب الوسط الحسابی والاتحراف المعیاری 
للتوزیع التکراری الاتی: 
العمر بالسنوات 
عدد الأطفال 


لجل بنفس قوانين وطريقة حل الالخراف اطعباری للجر ول الكترارىه البسيط مع اختلاف واحر فقط وهو: 


» العمود الأول س نكتب فيه مركز المجموعة ويحسب كالتالى : 


. . الحد الأدنى + الحد الأعلى 
مركز المجموعة = 5 
احسب الوسط الحسابى والانحراف المعيارى تدريب | احسب الوسط الحسابى والانحراف المعيارى 
للتوزيع التكرارى الآتى: للتوزيع التكرارى الآتى: 


۱۷۹۶۸ 
۱۳۹۰ 
۱۷,۹۹ 
1,8۲ 


۱۳۱۶ 


[ الجذر التربيعى الموجب لمتوسط مربعات انحرافات القيم عن وسطها الحسابى يسمى 520 
() المدى ( ب ) الوسط الحسابى (ج ) الانحراف المعيارى (د ) المنوال 


67 المدی لمجموعة القيم ۰۷ ۰۳ ۰٩ ٦‏ ۰ يساوى a‏ 


(۳)1 زب ۶ 052 لان 
5#]] الفرق بين أكبر قيمة وأصغر قيمة لمجموعة من البیانات هو ی 
(1) المنوال (ب ) الوسیط (ج) الوسط (د ) المدی 


[2]] سهل وابسط مقاییس التشتت هو و 
( 1 ) المتوال ( ب ) الوسیط ( ج) المدی ( د ) الانحراف المعیاری 


[[ه]] إذا كانت ۱۸ هی آکبر مفردات مجموعة ما وکان المدی = " فان آصغر مفردات المجموعة = 35 
(1) ۸ (ب) ۱۲ (ج) ۲۶ (د) ۳۶ 


[ احسب الوسط الحسابی والانحراف المعیاری للقیم ‏ ۰۱۰۰۸ ۰۱۲ ۱۶ ۱۰ 


فیما یلی التوزیع التکراری لعدد الوحدات التالفة‌التی وجدت في ۱۰۰ صندوق من الوحدات المصنعة 


آوجد الانحراف المعیاری للوحدات التالفة 


التوزیع التکراری الآتى يبين درجات ۵۰ طالب في مادة الریاضیات 


عدد الوحدات التالفة 


عدد الصنادیق 


أوجد الاتحراف المعیاری لهذا التوزیع 


اخ الإجابت الصحيحت من بن الإجابات اللعطأة : 


MS = 0(7 ]۳۰۱[ 1۴ 


) ]۲ ۲۰۱ 1[ ب) ]۰.۱ ۳۲ ج) [۲۰۱ [1 
خا مجموعة حل المعادلة (س - ٩-۲6۱‏ فيح هی وا ین ون 

4 °{ ب) (۲۰]) ج) ۲-۰۰۶۱ ] 
9 إذا كانت ۲ = 4" فان س = lass RES‏ 

أ ۳ ب) ٤‏ ج) ١‏ 
¥ ذا کنت ٣‏ + ا فان س = e‏ 

دن 

۴ ب 3 ج)‎ ۲ (i 
من ۱۰ جنیهات = یو ی چیه‎ ۰ BF 

٣ 0‏ ب) ۲,۵ ج) ° 

إذا كان س عددا سالبا فإن أكبر الأعداد التالية هو ان یا 

أ) ۲ + س ب) ٣س‏ ج) ۳۲-س 


YF‏ ماه + )(ماه -۲) 2 تا 


أ) ه ب) ۳ ج) ۲ 
¥ (ذا کان [۲ ب" - ۱۲ ,»أآ+ب-" فان أدب- 1211 
(i‏ ۸ 6 ج) ٠١‏ 
{ev} U [9۰۱ ] 1۴‏ - ین 
(i‏ ]۰۱ ] ب) [۰۱ 15 ج) ] 16۰۱ 
له >= 2 
۷ عي لاح ب) ن 0 ن ج) ح, لاح 


